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Sous-ensemble orthogonal 

Soit 𝑊un sous-ensemble de ℝ𝑛. L’ensemble des vecteurs orthogonaux à tous 
les vecteurs de 𝑊 est appelé le sous-ensemble orthogonal de 𝑊. Il est noté  
 

𝑊⊥ = 𝒗 ∈ ℝ𝑛 ∀𝒘∈𝑊 𝒗 ⊥ 𝒘 = 𝒗 ∈ ℝ𝑛 ∀𝒘∈𝑊 𝒗 ⋅ 𝒘 = 0 . 

Définition 



Exemple 1 

Décrire l’ensemble 𝑊⊥, si 𝑊 = { 1,2,0 , (3,1,4)}. 



Théorème 

Sous-espace orthogonal 

Soit 𝑊un sous-ensemble de ℝ𝑛. Alors 𝑊⊥ est un sous-espace vectoriel.  

Preuve 



Théorème 

Description d’un sous-espace orthogonal 

Un vecteur appartient à 𝑊⊥ si et seulement si il est orthogonal à tous les 
vecteurs d’une famille génératrice de 𝑊. 
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Exemple 2 

Décrire Im 𝐴 ⊥, où 𝐴 =
1 2

−5 0
3 4
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Théorème 

Sous-espace orthogonal de l’espace ligne et de l’image 

Soit 𝐴 une matrice 𝑚 × 𝑛, alors  
 

Lgn(𝐴)⊥ = ker 𝐴       et       Im(𝐴)⊥ = ker 𝐴𝑇 . 
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