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Règle de Cramer 

Soit 𝐴 une matrice 𝑛 × 𝑛 inversible. Pour tout 𝒃 ∈ ℝ𝑛, les composantes de 
l’unique solution du système d’équations 𝐴𝒙 = 𝒃 sont données par  
  

𝑥𝑖 =
𝐴𝑖(𝒃)

𝐴
, 𝑖 = 1, 2, … , 𝑛. 

Théorème 

 

 
         𝐴 = (𝒂𝟏 … 𝒂𝒊−𝟏    𝒂𝒊 𝒂𝒊+𝟏   ⋯ 𝒂𝒏) 

 
𝐴𝑖(𝒃) = (𝒂𝟏 … 𝒂𝒊−𝟏    𝒃 𝒂𝒊+𝟏   ⋯ 𝒂𝒏) 
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Préalables à la preuve 

1.  𝐴𝐵 = 𝐴 𝒃𝟏 𝒃𝟐     ⋯ 𝒃𝒏 = 𝐴𝒃𝟏 𝐴𝒃𝟐     ⋯ 𝐴𝒃𝒏  

2.  𝒆𝒊 = 0, … , 0,1,0, … 0 =

0
⋮
1
⋮
0

          𝐴𝒆𝒊=𝒂𝒊 

3.  𝐼𝑖(𝒙) = 𝑥𝑖  
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( )iA I x

(   ) 1 2 i -1 i+1 na a a a ab

Preuve 

( )iA I x ( )A 1 2 i -1 i+1 ne e e x e e

( )A A A A A A 1 2 i -1 i+1 ne e e x e e

( )iA b

( )iA I x ( )iA b 



Avantages 

1. Possibilité de trouver la valeur d’une variable sans 
connaître les autres. 
 

2. Facile à implémenter dans un ordinateur. 
 

3. Calculs simples dans le cas de systèmes 2 × 2 ou 3 × 3. 
 

4. Utile dans le cas de systèmes avec paramètres. 



Inconvénients 

1. Ne fonctionne seulement que pour des systèmes 
ayant une unique solution. 
 

2. Calculs très longs, à la main et à l’ordinateur, à partir 
de systèmes 4 × 4 et plus. 
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