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Mise en contexte
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1. Formule de base?

Non
W

2. Simplification?

Non l

3. Changement de variable?

Non l

4. Intégration par parties?

Non l
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Mise en contexte

1
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Nouvelle stratégie:

faire un changement de variable
ou x est associé a une fonction trigonométrique.
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x =tané6 S~ < 0 < 3
1+ tan? 6 = sec? 0
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Intention :

se débarrasser du ./



Exemple 1 : départ avec l'identité [ 1+ tan? 6 = sec? @ J
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f\/1+x2 x = tan@ _lcpe<el
5 dx = sec? 6 do 2 2
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1 CZ/ \/1+tan29 =\/SGC20:|SQC9| = sec 6
= 6 do
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= In[tan 8 + secB| + C

:ln‘x+m‘+c secO =



Les rapports trigonométriques
H H: hypoténuse
7 0 A: coté adjacent a I'angle 8

O: co6té opposé a l'angle 6

A
SOH 1 sing = 2 4 oesch = — =1
. SIn —E . CSC _sinH_O
CAH ) cosf =2 5 sech = =1
. COS —H . SeC _COSQ_A
TOA 3 tan = 2 6. cotd _ 4
ang= e B




Exemple 2 : départ avec le triangle

1
J dx
V4 + 9x2

cOté «en x»
cOté constant

[ coté du N

coté constant




Entrainement intensif sur le triangle

Compléter les cotés manquants a I'aide du théoreme

de Pythagore. Parfois, plusieurs réponses sont possibles.
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Entrainement intensif sur le triangle : SOLUTIONS

Compléter les cotés manquants a I'aide du théoreme
de Pythagore. Parfois, plusieurs réponses sont possibles.
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Exemple 3

.
—— dx
j\/4—x2

- p
1 — cos(20
sin? 0 = (26)
2
\ J
e S
sin(20) = 2sin 6 cos 6
N J




Quelques identités utiles en calcul intégral

1
' 1 — cos(26
//_lsm@ 4 sin@ = (20)

cos 6 2
. 1 + cos(20)
Théoréme de Pythagore 5. cos“ 0 = >
1. sin? 0 + cos? 0 =1
=+ cos? 6
2. tan’0 + 1 = sec? 0 6. sin(260) = 2sin @ cos 6
= sin? 6

3.1+ cot?0 = csc? 6



Remarque : autre possibilité?

1 1
Ax AAV‘*"CZ
X

X2
j\/:2 dx
4‘ — X /4 . xz
{ Privilégier tan 0 ,sin 8 ,sec 6 } X x
plutot que les « co » : — =sin 6@ — = cosf
cot@,cos@,csch. 2 2

f x* dx 2( . (x)+x\/4—x2>+c 2( (x)+x\/4—x2>+c
E—— = rcsin (= — — 3
Nops arcs 5 A 1 arccos 2) 2 5

" // arcsin (;) — /2
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Résumeé

L’intégrale contient un 2 2 2
Ax<+ B Ax4 —B B — Ax
radical de la forme: \/ \/ \/

(avecA >0, B > 0)

1. Dans un triangle rectangle, placer le
radical sur un c6té de maniere a
compléter les autres cotés a I'aide du
théoréme de Pythagore. g [

2. Faire le changement de variable:
cOté «en x»

= fonctiontrigo = x
dx

coté constant Privilégier
tan@,sin 6 ,secd
plutot que les « co » :

cotd,cosf,csch.
XX\

cotédu . —

coOté constant

= fonction trigo




Résumeé

7 4 .
3. Dansl’intégrale, r(expresswn enx) dx
remplacer |’expression en x J
par une expression en 6. _ r(expression en 0) do

4. Effectuer l'intégrale.

o
0
5. Exprimer le résultat final en 2

fonction de x a I'aide des A
rapports trigonométriques dans L.sin@=0/H 4. cscf=H/0
le triangle de départ. 2.cos® =A/H 5. secd =H/A

3.tan6 = 0/A 6. cotd = A/0
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