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Mise en contexte 

𝑢 

 
1

𝑥2 + 6𝑥 + 13
 𝑑𝑥 

 

• Degré du numérateur < degré du dénominateur 

• Pas de changement de variable possible 

 

Méthode de décomposition en 
fractions partielles? 

Polynôme de degré 2 
irréductible 

(Δ < 0) 

∆ = 𝑏2 − 4𝑎𝑐 

= 36 − 4 ∙ 1 ∙ 13 

= −16 < 0  



Exemple 1 

𝑢 
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𝑥2 + 6𝑥 + 13
 𝑑𝑥 

 
Nouvelle stratégie  

 
 
 
 
 
 
 

1. Compléter le carré de 𝑥2 + 6𝑥 + 13. 

2. Réorganiser algébriquement en vue d’un changement de 
variable menant à la formule de base: 

 
1

𝑢2 + 1
𝑑𝑢 = arctan𝑢 + 𝐶 

 

 



Exemple 1 

𝑢 

 
1

𝑥2 + 6𝑥 + 13
 𝑑𝑥 

 

1. Compléter le carré de 𝑥2 + 6𝑥 + 13. 

 

 



Complétion de carré 

Le binôme 𝑥2 + 𝑏𝑥 devient un carré parfait si on lui ajoute  
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En pratique 

𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑥2 + 𝑏𝑥 +         −            + 𝑐 𝑏2
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 où 𝐾 = −
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Exemple 1 

𝑢 

 
1

𝑥2 + 6𝑥 + 13
 𝑑𝑥  

 

 
1

𝑢2 + 1
𝑑𝑢 = arctan 𝑢 + 𝐶 

=                   
1

𝑥 + 3 2 + 4
 𝑑𝑥 

 2. Réorganiser 
algébriquement  
en vue d’un changement 
de variable menant à la 
formule de base: 

 



Exemple 2 

𝑢 

 
1

−4𝑥2 + 8𝑥 + 8
 𝑑𝑥 

 

Stratégie 
 
 
 
 
 
 
 

1. Compléter le carré de −4𝑥2 + 8𝑥 + 8 

2. Réorganiser algébriquement en vue d’un changement de 
variable menant à la formule de base: 

 
1

1 − 𝑢2
 𝑑𝑢 = arcsin𝑢 + 𝐶 

 

 



Exemple 2 

𝑢 

 
1

−4𝑥2 + 8𝑥 + 8
 𝑑𝑥 

 

1. Compléter le carré de −4𝑥2 + 8𝑥 + 8. 

 



Exemple 2 

𝑢 

 
1

−4𝑥2 + 8𝑥 + 8
 𝑑𝑥 

 

 
1

1 − 𝑢2
 𝑑𝑢 = arcsin 𝑢 + 𝐶 

2. Réorganiser 
algébriquement  
en vue d’un changement 
de variable menant à la 
formule de base: 

 

=         
1

−4     𝑥 − 1 2 − 3

    𝑑𝑥 

 



Résumé 

 
1

−4𝑥2 + 8𝑥 + 3
 𝑑𝑥 

 

 
1

𝑥2 + 6𝑥 + 13
 𝑑𝑥 

 
∆ = 𝑏2 − 4 < 0 

Étape 1 : Compléter le carré du polynôme de degré 2. 

Étape 2 : Réorganiser algébriquement en vue d’un changement de variable 
menant à l’une des deux formules de base suivantes: 

 
1

1 − 𝑢2
 𝑑𝑢 = arcsin 𝑢 + 𝐶 

 

 

 
1

𝑢2 + 1
 𝑑𝑢 = arctan𝑢 + 𝐶 

 

 



Résumé 

𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑥2 + 𝑏𝑥  +          −            + 𝑐 𝑏2
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𝑏

2

2

 

Étape 1 : Compléter le carré du polynôme  𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 
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Résumé 

𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑥2 + 𝑏𝑥  +          −            + 𝑐 𝑏2

4
 

𝑏2

4
 

=      𝑥 +
𝑏

2

2

 où 𝐾 = −
𝑏2

4
 + 𝑐 +         𝐾 

Étape 1 : Compléter le carré du polynôme  𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 
 

𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 

Cas 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐  où 𝑎 ≠ 1 

= 𝑎 𝑥2 +
𝑏

𝑎
𝑥 +

𝑐

𝑎
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