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Le procédé de Gram-Schmidt 

Soit (𝒖𝟏, … , 𝒖𝒑) une base d’un sous-espace vectoriel non vide 𝑊 de ℝ𝑛. La 

famille (𝒗𝟏, … , 𝒗𝒑) définie successivement par  
 

 𝒗𝟏 = 𝒖𝟏 ; 

 𝒗𝟐 = 𝒖𝟐 − proj𝒗𝟏𝒖𝟐 ; 

 𝒗𝟑 = 𝒖𝟑 − projVect{𝒗𝟏,𝒗𝟐}𝒖𝟑 ; 

        ⋮ 
 𝒗𝒑 = 𝒖𝒑 − projVect{𝒗𝟏,…,𝒗𝒑−𝟏 }𝒖𝒑 ; 
  

est une base orthogonale de 𝑊. De plus, pour 1 ≤ 𝑘 ≤ 𝑝 

Vect 𝒖𝟏, … , 𝒖𝒌 = Vect 𝒗𝟏, … , 𝒗𝒌 . 

Théorème 



Exemple 3 
Trouver une base orthogonale du sous-espace 
𝑊 = Vect 3,1, −1,3 , −5,1,5, −7 , (1,1, −2,8)  
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