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Fonction définie par morceaux




Définition

La limite d'une fonction en un point

La limite d’une fonction f(x) lorsque x tend vers une valeur a est égale a une
valeur unique L, si la fonction f(z) prend des valeurs de plus en plus proches de
L lorsque = prend des valeurs de plus en plus proches de a, mais différentes de a.
On écrit alors

lim f(z) =L

T—a
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Définitions

Limite a gauche et limite a droite

On dit que la limite a gauche d’une fonction f(x) lorsque x tend vers a par la
gauche est égale a L si f(z) prend des valeurs de plus en plus proches de L
lorsque « prend des valeurs de plus en plus proches de a, mais inférieures a a. On
écrit alors

lim f(z) = L.

Tr—a—
On dit que la limite a droite d’une fonction f(z) lorsque x tend vers a par la
droite est égale a L si f(x) prend des valeurs de plus en plus proches de L lorsque
x prend des valeurs de plus en plus proches de a, mais supérieures a a. On écrit
alors

lim f(z)= L.

z—at



Exemple 1
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Théoréeme

Existence d'une limite

Soit a, un nombre réel ayant des voisins appartenant au domaine d’une fonction

().
lim f(z) = lim f(z)=L < lim f(z) =L,ou L €R

T—a~ z—a™t T—a



Exemple 2

—12243 =z<2
f(x): vVr—2—-1 2<z<6

r—5 z>6
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Exemple 2

—12243 =z<2
f(x): Vr—2—-1 2<z<6
r—5 > 6




Exemple 3

—12243 =z<2
f(x): Vr—2—-1 2<z<6
rz—4 z>6




Corollaire

Existence d'une limite

Soit a, un nombre réel ayant des voisins appartenant au domaine d’une fonction
f(z). Siles limites a gauche et a droite existent, mais sont différentes I'une de
I'autre, alors on dira que la limite n’existe pas.

lim f(z) # lim f(z) = lim /(2) ?

T—a— T—ra



Résumé

+ On calcule la limite a gauche en s’approchant avec
des valeurs de x inférieuresaa, t — a, et on
calcule la limite a droite en s’approchant avec des
valeurs de x supérieuresaa, r — at.



Résumé

- Si I'on obtient la méme valeur de y lorsque I'on
s'approche par la gauche de a et lorsque l'on
s'approche par la droite de a, alors on peut dire que
la limite existe et qu’elle est égale a cette méme
valeur de y.

- Par contre, si la limite a gauche est différente de Ia
limite a droite, alors la limite n’existe pas.
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