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Une limite particulière

La limite

lim
θ→0

sin(θ)

θ

apparaitra naturellement dans l’étude de la dérivée des fonctions

trigonométriques.

On remarque que cette limite est de la forme
0

0
et n’est pas abordable à l’aide des

stratégies utilisées avec les fonctions algébriques.



Théorème du sandwich

Soit f, g et h, des fonctions définies sur un intervalle I et telles que

f(x) ≤ g(x) ≤ h(x) ∀x ∈ I.

Soit a ∈ I . Si lim
x→a

f(x) = lim
x→a

h(x) = L où L ∈ R ∪ {±∞}, alors lim
x→a

g(x) = L.



Considérons la figure

Aire du triangle≤ Aire du secteur≤ Aire du triangle

θ



Aire du triangle=

Aire du secteur=Aire du triangle=

θ

θ



Aire du triangle=

Aire du secteur=

Aire du triangle=

θ

θ



Aire du triangle=Aire du secteur=

Aire du triangle=

θ

θ



Par conséquent le sandwich devient

Aire du triangle ≤ Aire du secteur ≤ Aire du triangle

⇐⇒ sin(θ) cos(θ)

2
≤ θ

2
≤ sin(θ)

2 cos(θ)

⇐⇒ sin(θ) cos(θ) ≤ θ ≤ sin(θ)

cos(θ)

⇐⇒ cos(θ) ≤ θ

sin(θ)
≤ 1

cos(θ)

⇐⇒ 1

cos(θ)
≥ sin(θ)

θ
≥ cos(θ)



Est-ce un bon sandwich?

1

cos(θ)
≥ sin(θ)

θ
≥ cos(θ)



Résultat principal

Théorème

Lorsque θ est un angle exprimé en radians, lim
θ→0

sin(θ)

θ
= 1.
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