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Présentation

Dans cette capsule, nous nous intéressons à la dérivée d’une fonction de la forme

h(x) =
f(x)

g(x)

où f et g sont des fonctions dérivables.



Dérivée d'un produit

Règle de dérivation

Si f et g sont des fonctions dérivables, alors(
f(x) · g(x)

)′
= f ′(x)g(x) + f(x)g′(x).



Marche vers la formule

Considérons

h(x) =
f(x)

g(x)
(1)

avec f, g des fonctions dérivables. Nous allons transformer l’équation (1) de façon

à faire apparaître un produit.

En multipliant par g(x) de chaque côté, l’équation devient

g(x) · h(x) = f(x) (2)



Marche vers la formule (suite)

En dérivant de chaque côté, on obtient

(
g(x) · h(x)

)′
= f ′(x)

⇐⇒ g′(x)h(x) + g(x)h′(x) = f ′(x)

⇐⇒ g(x)h′(x) = f ′(x)− g′(x)h(x)

⇐⇒ h′(x) =
f ′(x)− g′(x)h(x)

g(x)

⇐⇒ h′(x) =
f ′(x)− g′(x)f(x)

g(x)

g(x)



Marche vers la formule (suite)

On peut simplifier l’expression

h′(x) =
f ′(x)− g′(x)f(x)

g(x)

g(x)

=

f ′(x)g(x)
g(x)

− g′(x)f(x)
g(x)

g(x)

=
f ′(x)g(x)− g′(x)f(x)

g(x) · g(x)

=
f ′(x)g(x)− g′(x)f(x)

g(x)2



Formule de dérivation

Dérivée d'un quotient de fonctions

Soit f et g, deux fonctions dérivables. Alors(
f(x)

g(x)

)′

=
f ′(x)g(x)− f(x)g′(x)

g(x)2
.



Exemple

Calculer

(
x2 + x

x3 − 1

)′

.
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