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Introduction

Dans l’axiomatique des probabilités, la mesure de probabilités E 7→ P(E) doit
satisfaire aux trois conditions suivantes:

• 0 ≤ P(E) ≤ 1, pour tout événement E;

• P(Ω) = 1;

• pour toute suite d’événements disjoints E1, E2, . . . ,

P

(⋃
i≥1

Ei

)
=
∑
i≥1

P (Ei) .

Dans cette capsule vidéo, nous allons montrer que E 7→ P(E | F ), où F est un

événement fixé, satisfait à ces trois conditions.



Premier axiome

Fixons un événement F tel que P(F ) > 0.

On veut montrer que 0 ≤ P(E | F ) ≤ 1, pour tout événement E.



Deuxième axiome

On veut montrer que P(Ω | F ) = 1.



Troisième axiome

On veut montrer que, pour toute suite d’événements disjoints E1, E2, . . . ,

P

(⋃
i≥1

Ei | F

)
=
∑
i≥1

P (Ei | F ) .



Conséquences

Ainsi, pour un événement F fixé, on peut en déduire que P(· | F ) possède les

propriétés suivantes:

• complémentarité;

• monotonie;

• principe d’inclusion-exclusion;

• inégalité de Boole;

• continuité monotone;

• etc.
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