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Introduction

Considérons (X,Y ) un couple de variables aléatoires uniformément réparties sur

le rectangle (a, b)× (c, d).

Chaque réalisation de (X,Y ) représente les coordonnées cartésiennes d’un point

dans ce rectangle.

Est-ce que le choix des coordonnées se fait de façon indépendante?

Nous verrons également des exemples de calculs faisant intervenir cette loi de

probabilité.
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Loi uniforme sur un rectangle

La fonction de densité conjointe est donc

fX,Y (x, y) =

{
1

(b−a)(d−c)
si (x, y) ∈ (a, b)× (c, d),

0 sinon.

On peut aussi écrire

fX,Y (x, y) =
1

(b− a)(d− c)
1(a,b)×(c,d)(x, y)



Indépendance et lois marginales

Puisque fX,Y (x, y) = g(x)h(y), on a l’indépendance entreX et Y .

En effet, on vérifie facilement que

fX(x) =

∫ ∞

−∞
fX,Y (x, y)dy

et

fY (y) =

∫ ∞

−∞
fX,Y (x, y)dx



Exemple 1

Supposons que (X,Y ) ∼ unif ((0, 10)× (0, 10)) et que l’on veuille calculer

P (X ≤ 2, Y > 3)



Exemple 1

Sinon, on peut représenter {X ≤ 2, Y > 3} graphiquement.



Exemple 2

Supposons maintenant que l’on veuille calculer

P (X ≤ Y )



Exemple 2

Sinon, il suffit de faire le rapport des aires:
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