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Introduction

La loi de Cauchy est une loi de probabilités continue qui doit son nom au

mathématicien français Augustin-Louis Cauchy.

Elle possède plusieurs propriétés intéressantes:

• elle n’admet pas d’espérance;

• sa variance est infinie;

• elle fait partie de la famille des lois stables;

• le ratio de deux variables aléatoires indépendantes de loiN (0, 1) suit une loi

de Cauchy;

• etc.



Dé󰅯inition à partir de la densité

Loi de Cauchy

La loi de Cauchy est une loi de probabilités (absolument) continue, dont la

fonction de densité est donnée par

x 7→ 1

π

(
1

x2 + 1

)
, x ∈ R.

On voit qu’il s’agit d’une loi centrée en 0 dont le support est R.



Graphe de la fonction de densité
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Fonction de répartition

SiX suit une loi de Cauchy, alors



Graphes de la densité et de la fonction de répartition
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Espérance

SiX suit une loi de Cauchy, alors



Loi de Cauchy et loi normale



Résumé

• Fonction de densité de la loi de Cauchy

• Fonction de répartition de la loi de Cauchy

• Preuve que l’espérance n’existe pas
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