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Introduction

Ce que l’on appelle fonction indicatrice représente en fait un type de fonction.

Il s’agit d’un outil permettant d’écrire d’autres fonctions sous une forme plus

compacte et tenant sur une seule ligne.

Une fonction indicatrice est une fonction paramétrée par un sous-ensemble de

nombres réels, disons A, et qui ne peut prendre que deux valeurs: la valeur 1 si la

variable de la fonction est élément de A, et la valeur 0 sinon.



Dé󰅯inition et notation

Mathématiquement, pour un ensemble A ⊆ R fixé, on définit la fonction

1A : R → {0, 1}
x 7→ 1A(x),

par

1A(x) =

{
1 si x ∈ A,

0 si x /∈ A.

D’autres symboles sont utilisés afin de représenter ce type de fonction:

1A, IA, IA, IA, χA, etc.



Encore de la notation

On écrira de façon équivalente

1A(x) ou 1{x∈A}

lorsque l’on évalue la fonction au point x.

Par exemple, si A = (a, b], alors

1(a,b](x) = 1{x∈(a,b]} = 1{a<x≤b}.

Il est intéressant de noter que 1(−∞,∞) ≡ 1, c’est-à-dire que

1(−∞,∞)(x) = 1, pour tout x ∈ R.



Exemple 1

Par exemple, considérons la fonction

f(x) =

{
e−x si x ≥ 0,

0 si x < 0.

En utilisant une fonction indicatrice, on peut écrire

f(x) = e−x 1{x≥0} ou f(x) = e−x 1[0,∞)(x),

en tout point x.



Exemple 2

Considérons maintenant la fonction

f(x) =


0 si x ≤ −1,
x+1
4

si−1 < x < 3,

1 si x ≥ 3.

En utilisant deux fonctions indicatrices, on peut écrire

f(x) =
x+ 1

4
1{−1<x<3} + 1{x≥3},

en tout point x.



Quelques propriétés

En terminant, voici quelques propriétés.

Pour deux ensembles A et B:

• 1Ac(x) = 1− 1A(x);

• 1A∩B(x) = 1A(x)1B(x);

• 1A∪B(x) = 1A(x) + 1B(x)− 1A∩B(x).
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