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Introduction

On dit qu’une fonction f: R — R est continue si, pour chaque suite de nombres
réels (z,),>1 convergente, on a

lim f(x,)=f ( lim a:n) :
n—oo n—oo
C’est ce qu’on appelle la continuité par suites.

Il existe un résultat semblable pour la mesure de probabilité P.

Dans cette capsule vidéo, nous allons présenter cette propriété de continuité ainsi
gue sa démonstration.



Notation

Nous dirons qu’une suite d’événements F, Es, Es, ... est croissante si
E,CE,CE3C ...

Dans ce cas, nous définirons un événement noté lim F,, par

n—oo
lim E, := | | E:.
n—oo
i>1
De la méme maniere, nous dirons que la suite £, Fs, Ej3, ... est décroissante si
Ei\DE,DE3D ...
Dans ce cas, nous définirons plutot I'événement par lim E,, .= | E;.
n—oo

i>1



Continuité monotone

Théoreme

Si la suite d’événements F, Es, F3, ... est croissante ou décroissante, alors

lim P(E,) =P ( lim En) .



Démonstration

Supposons que la suite d’événements E, Fs, Fj, ... est croissante.



Démonstration

Onadonc lim F, = UFl et F,, = OFl

n—00 )
i>1 i=1
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