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Introduction

Si deux variables aléatoiresX et Y sont indépendantes, alors leur covariance est

nulle.

On a donc la relation suivante:

X ⊥⊥ Y =⇒ Cov(X,Y ) = 0.

En particulier, on en déduit que si Cov(X,Y ) 6= 0 alorsX et Y sont dépendantes.

Mais qu’en est-il de l’implication inverse:

X ⊥⊥ Y
???⇐= Cov(X,Y ) = 0.



Contre-exemple 1

Considérons une variable aléatoireX dont la loi de probabilité est donnée par

P (X = −1) = P (X = 0) = P (X = 1) =
1

3

et définissons

Y :=

{
0 siX 6= 0,

1 siX = 0.

On a

Cov(X,Y ) =



Contre-exemple 2

Considérons maintenant une variable aléatoireX ∼ N (0, 1) et définissons

Y := X2.

On a

Cov(X,Y ) =



Résumé

• Lien entre une covariance nulle et l’indépendance

• Contre-exemple avec des v.a. discrètes

• Contre-exemple avec des v.a. continues
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